
 
 
 

   تمارین حول  
    المتتالیات العددیة 

 

       Pr  : Naciri 2bac: PC&SVT ـــادةــــالمــــ الریاضیات:  

    

Cours &exercices de maths _Pr M.Naciri_ http://xmaths.voila.net/_xmathscasa@hotmail.fr 
 

)احسب  نھایة المتتالیة   )nu.  

  :  4التمرین
 العددیتین نعتبر المتتالیتین n na

 و  n nb
 بحیث :  

     0 2a   و   
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    
  


  

              . n من n نضع لكل – 1 n nU a b   
     بین أن المتتالیة  n nU

ثابتة .  
 لتكن – 2 n nV

 المتتالیة العددیة المعرفة بـ :  
                                  : n n nn V a b     

بین أن .     أ n nV
هندسیة محددا أساسها وحدها الأول .  

lim:  ثم احسب n بدلالة nV: عبر عن .     ب nn
V


  

 ثم استنتج أن n بدلالة nb و na عبر عن – 3 n na
 و 

 n nb
لهما نفس النهایة .  
0:  نضع – 4 1 ....n nS a a a     

 ثم احسب نهایة n بدلالة nS    احسب  n nS
 

    :5التمرین 
  nU المتتالیة المعرفة كالتالي :  

     0 0U   1  و
2 3

4
n

n
n

Un U
U


  


  

0 أثبت بالترجع أن – 1 1nU  لكل n من *.   
 أثبت أن – 2 nUتزایدیة .  
 لتكن – 3 nv المتتالیة المعرفة بـ :  

               1
3

n
n

n

un v
u


  


  

أثبت أن .     أ nvهندسیة حدد أساسها وحدها الأول .  
   .n بدلالة nvأكتب .     ب

0أحسب .     ج 1 ..... nS v v v   .  

   :1التمرین 
0: بما یلي لتكن  المتتالیة العددیة المعرفة  2u و   

 1
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2 3
n

n
n

uu
u 


   . من n لكل 

1nu:  بین أن – 1  لكل n من .  

1n:  نضع – 2
n

n

uv
u


 لكل n من .  

بین أن .   أ nv 3 متتالیة هندسیة أساسها
5

 nv ثم اكتب 

  .nبدلالة 

2: بین أن .    ب
32
5

n nu 
  
 

ثم احسب   من n لكل 

نهایة المتتالیة  nu.   
   :2التمرین 

نعتبر المتتالیة  nU 0:  المعرفة بما یلي 1U e  و 
1 1 1n nn U U      

0nU: بین أن .  أ– 1  لكل n من .   
لیة بین أن المتتا.     ب nUتناقصیة واستنتج أنها متقاربة .  

 نعتبر – 2 nV المعرفة بما یلي  :
 ln 1n nn V U     

بین أن .     أ nV متتالیة هندسیة محددا أساسها وحدها 
   .nVالأول ثم حدد تعبیر 

 ثم احسب نهایة المتتالیة n بدلالة nUاستنتج .     ب nU.  
  3التمرین 

) لتكن        )nu  0 :معرفة بما یلي العددیة المتتالیة ال 2u   و 

1
5

2 3
n

n
n

uu
u 


 . IN من n لكل  

1nu :  أن بین )1   لكل n من IN.  

 : نضع )2
1n

n
n

uv
u


  لكل n من IN.  

) بین أن  –أ     )nv متتالیة ھندسیة أساسھا 
3
5

 بدلالة nv  ثم اكتب 

n .  بین أن -     ب   :
2
32
5

n nu 
   
 

   ثم IN من n  لكل 

 دروس الدعم و التقویة 
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    :9التمرین 
الیة نعتبر المتت n nu

 0:   المعرفة بما یلي
3
2

u   و  
2

1 3 4n n nu u u     
)2:   المعرفة بما یلي fنعتبر الدالة  ) 3 4f x x x    

 بین أن – 1    1,2 1, 2f .   
 بین أن – 2  ; ( )x f x x  .   
 استنتج أن – 3  ;1 2nn u    وأن  nuتزایدیة .  
 استنتج أن – 4 nu متقاربة واحسب lim nu.   
    :10التمرین 

نعتبر المتتالیة  n nu
عرفة بما یلي  الم  :

0

2
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4

2 3
2

n
n

n

u

uu
u




  

  

:  بین أن – 1  ; 3nn u  .   
 ادرس رتابة المتتالیة – 2 nu.   

:  بین أن – 3   1
3; 3 3
2n nn u u    .  

    :11التمرین 
نعتبر المتتالیة  nU المعرفة بـ n  
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1
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n
n
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UU

U



  

  

0nnأثبت أن  .  أ– 1 U    
1nnأثبت أن .     ب U    

بین أن .  أ– 2 nUتناقصیة .  
استنتج أن .     ب nUمتقاربة .  

 لتكن – 3 nV المتتالیة المعرفة بـ   :

1
n

n
n

Un V
U

  


  

1 هندسیة أساسها 1Vبین أن .     أ
2

.   

   .n بدلالة nU ثم nVاحسب .     ب
احسب نهایة .     ج nU.   

    :21التمرین 
 الدالة المعرفة على المجال fلتكن  2,3I  كما یلي  :

5 2( )
3

xf x
x





  

   .I على fأنشئ جدول تغیرات الدالة .  أ- 1
)بین أن .     ب ) ( )f I I.   

  :       نعتبر المتتالیة المعرفة كما یلي – 2
 

 
    :6التمرین 

  :  نعتبر المتتالیة  المعرفة بما یلي 
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2 3
2 7

n
n

n

uu
u





2  ونضع   1

2 6
n

n
n

uv
u





  

بین أن .  أ– 1  1; 0
2nn u   .   

ادرس رتابة .     ب nu    .   

بین أن .  أ– 2  1
1 1 1;
2 8 2n nn u u

      
 

.   

استنتج أن .     ب nu متقاربة واحسب lim nu.   
بین أن المتتالیة .  أ– 3 nv هندسیة حدد أساسها وحدها 

  .الأول
احسب .     ب nv ثم  nu بدلالة n واستنتج lim nu و 

lim nv.   
0احسب .     ج 1 .........n nS v v v    و lim nS.   

0احسب .     د 1. .........n nP v v v 

    :7التمرین 
نعتبر المتتالیة  n nu

 المعرفة بما یلي    :  
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

  

1     ونضع  
2n

n

v
u




  

 بین أن – 1  ; 2nn u  .   
 ادرس رتابة المتتالیة – 2 nu.   
 استنتج أن – 3 nu متقاربة واحسب lim nu.   
بین أن المتتالیة .  أ– 4 nv حسابیة حدد أساسها وحدها 

  .الأول
احسب نهایة المتتالیة .     ب nuبطریقة أخرى . 

    :8التمرین 
3:   المعرفة بما یلي fنعتبر الدالة 

6( )
4

xf x
x




  

   .f حدد مجموعة تعریف الدالة – 1
,30 تقابل من f بین أن – 2 2 

  نحو مجال یجب 
  .تحدیده

متتالیة  نعتبر ال– 3 n nu
 0:   المعرفة بـ

1

1
( )n n

u
u f u


 

  

:   بین أن .     أ  3;1 2nn u     
بین أن .     ب nu تزایدیة واستنتج أنها مقاربة واحسب 

lim nu.   
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)4 المعادلة I حل في – 4 )
5

f x .   

 نعتبر المتتالیة – 5 n nu
 المعرفة بما یلي   :

0

1

3
4

( )n n

u

u f u

 

 

  

:  بین أن .     أ  1: 1
2 nn u     

بین أن المتتالیة .     ب nuتزایدیة .  
استنتج أن .     ج nu متقاربة واحسب lim nu.   

    :16التمرین 
نعتبر المتتالیة  n nu

 المعرفة بما یلي     :
0

2

1

4

2 3
2

n
n

n

u

uu
u




  

  

:   بین أن – 1  : 3nn u    
 ادرس رتابة المتتالیة – 2 nu.   

:  بین أن – 3   1
3: 3 3
2n nn u u      

:   استنتج أن – 4  3: 3
2

n

nn u      
 

  

ل المتتالیة  ه– 5 nuمتقاربة ؟   
 17تمرین 

:   المعرفة بـ fنعتبر الدالة  3
( ) 1 1f x x    

   .f حدد حیز تعریف الدالة – 1
لمجال  تقابل من اfبین أن الدالة .  أ– 2 1,  نحو 

  . یجب تحدیدهJمجال 
)1حدد .     ب )f x لكل x من J.   

 نعتبر المتتالیة – 3 n nu
 المعرفة بما یلي     :

 
0

1

3
4

n n

u

u f u

  

 

  

:  بین أن .     أ  : 1 0nu     
بین أن المتتالیة .     ب nuتزایدیة .  
حل في .     ج 1,  المعادلة ( )f x x)  ضع

1 1t x  .(   
ن أن بی.     د nu متقاربة واحسب lim nu.   

 
 
 
 

      :0

1

2
( )n n

U
U f U n


   

  

  : ترجع أن بین بال.) أ(باستعمال السؤال 
2.     أ 3nn U     

  . تزایدیةnUالمتتالیة .     ب
 . متقاربة وحدد نهایتهاnU بین أن المتتالیة – 3

    :13التمرین
  :نعتبر المتتالیة  المعرفة بما یلي 

                         
0

2

1

4

3 6
1

n n
n

n

u

u uu
u




   

     

 بین أن – 1  ; 3 4nn u   .   
 ادرس رتابة – 2 nU.   

:  بین أن – 3   *
1

1; 0 3 3
3n nn u u     .   

 استنتج أن المتتالیة – 4 nUمتقاربة واحسب lim nu.   
    :14التمرین 

نعتبر المتتالیتین  n nu
 و  n nv

 المعرفتین بما یلي :  
                         

0 0

1 1

2 , 4
3 3

,
2 4

n n n n
n n

u v
u v u vu v 

 

  

 

  

nونضع  n na u v   و   n n nb u v .   
أن بین .  أ– 1 na هندسیة ثم احسب na بدلالة n.   

: بین أن .     ب  ; 6nn b  .   
   .n بدلالة nv و nu استنتج – 2
lim احسب  – 3 nu و lim nv.   
    :15التمرین 

1 المعرفة على fنعتبر الدالة  ,1
2

I     
:   بما یلي 

2

2( )
2 2 1

xf x
x x


 

  

: بین أن .  أ– 1  2
1: ( )

1 1 1
x I f x

x

  
   
 

  

:  بین أن .    ب   1: 1 0x I
x

     

   .I تزایدیة قطعا على f بین أن – 2
  . یجب تحدیدهJ نحو مجال I تقابل من fبین أن .  أ– 3

)1حدد .     ب )f x لكل x من J.  
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:  بین أن – 2 3 3
1

2 0
3n nu a u a     .  واستنتج

lim nu.   
  :21تمرین
لتكن  n nx

 متتالیة متقاربة وتحقق   :  1: 1
2 nn x       

ر المتتالیة ونعتب n nu
 المعرفة بما یلي    :

0 0

1
1

11
n n

n
n n

u x
u xu

u x








  

  

بین أن المتتالیة .  أ– 1 nu 1 و 0 محدودة بـ.  
بین أن المتتالیة .     ب nu تزایدیة واستنتج أن  nu 

  .متقاربة
: بین أن .  أ– 2   1 1: 1n n n n nn x u u u u       

.  
limاستنتج .     ب nu.   

   :21تمرین 
نعتبر المتتالیتین  n nu

 و  n nv
 المعرفتین بما یلي :  

             
0 0

1 1

,
2 3,

3 4
n n n n

n n

u a v b
u v u vu v 

 

  

 

مع  (

a b(   
: بین أن .  أ– 1  : 0 n nn u v   .   

بین أن المتتالیة .     ب nu تزایدیة و  nvتناقصیة .  
استنتج أن .     ج nu و  nvمتقاربتان .  

n نضع – 2 n nw v u   3  و 8n n nt u v .   
بین أن المتتالیة .     أ nw هندسیة و  ntثابتة .  

lim ثم احسب n بدلالة nv و nuاحسب .     ب nv و 
lim nu.   
   :22تمرین 

نعتبر المتتالیات  nu و  nv و  nw المعرفة بما یلي :  
           

0 11

1 1
1

1 20 ; 6
4

1 11
20 205

n n n

n n n
n n n

u uv u u

u u uw u u



 


     
 

     

  

 بین أن – 1 nv و  nwمتتالیتین هندسیتین .  
limواحسب  . n بدلالة nu ثم nw ، nv احسب – 2 nu.   
0 احسب – 3 1 .....n nS u u u    بدلالة nu واستنتج 
lim nS.   

 

   :18تمرین 

2:   المعرفة بما یلي fنعتبر الدالة 

1( )
4 4

f x
x




  

ونعتبر المتتالیة  n nu
 المعرفة بما یلي   :

 
0

1

1
2

n n

u

u f u

 

 

  

   . على fادرس تغیرات .  أ– 1
)بین أن المعادلة .     ب )f x x تقبل حلا وحیدا 

10,
2

    
.   

:  بین أن .     ج

  2 1( , ) 0,1 : ( ) ( )
2

x y f x f y x y      

 بین أن – 2  1: 0
2nn u   .   

بین أن  .  أ– 3  1
1:
2n nn u u       

استنتج أن المتتالیة .     ب n nu
متقاربة واحسب نهایتها .  

   :19تمرین

نعتبر المتتالیة  nu 0:   المعرفة بما یلي

1

0

6n n

u

u u




 
  

)غیرات  ادرس ت– 1 ) 6f x x  وحدد   0,6f.   
 بین أن – 2 * : 0 6nn u   .   
2n نضع  – 3 nv u 2  و 1n nw u .   

n     بین أن  nv w وأن  nvدیة و  تزایnwتناقصیة .  

 بین أن – 4  1
1: 2 2
2n nn u u     واستنتج 

أن  nu متقاربة واحسب lim nu.   
 بین أن – 5 nv و  nwا  متحادیتان وحدد نهایتهم
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نعتبر المتتالیة  nu المعرفة بما یلي     :
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: بین أن .  أ– 1  : 0nn u  .   
: بین أن .     ب
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    .   

3قارن بین .     ج a و nu وبین أن  nuمتقاربة .  
 


